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o(Mon�da 1.5). 'Estw ta dianusmatik� ped�a
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ta opo�a or�zontai sto q¸ro R
3. Na elegqje� an h ∆ = span{f1, f2}e�nai involutive.Jèma 2

o(Mon�da 1.5). 'Estw to akìloujo sÔsthma:
ẋ1 = x3

1 − (1 + x2)x
3
1 − x1,

ẋ2 = x4
1.Ti sumper�smata prokÔptoun qrhsimopoi¸nta th sun�rthsh V =

1
2
(x2

1 + x2
2) kai to je¸rhma tou LaSalle sqetik� me thn eust�jeia toushme�ou (0, 0)?Jèma 3

o(Mon�da 1.5). D�netai to akìloujo sÔsthma:
ẋ1 = x1 + x1x2 + x2,
ẋ2 = x2 − x2

1 − x2
1x2.Na breje� m�a perioq  h opo�a perilamb�nei to (0, 0) kai h opo�aden mpore� na perièqei oriakì kÔklo.Jèma 4

o(Mon�de 2). Na sqediaste� elegkt  th morf  u =
u(x1, x2) pou kajist� to shme�o isorrop�a (0,0) tou sust mato
ẋ1 = x2

1 + x2, ẋ2 = 3x2 + u olik� asumptwtik� eustajè.Jèma 5
o(Mon�de 2.5). 'Estw sÔsthma me sun�rthsh metafo-r� G(s) = s+1
(s−1)(s+2)

. Na breje� to el�qisto k
c
> 0 ¸ste an isqÔei

u = −φ(y), ìpou u, y h e�sodo kai h èxodo tou sust mato, me thf na an kei ston tomèa [k,∞] na èqoume eust�jeia tou sust matokleistoÔ brìqou gia opoiod pote k > k
c
.Upìdeixh: Na jewr sete pr¸ta to gewmetrikì tìpo riz¸n tou upì



èlegqo sust mato.Jèma 6
o(Mon�de 2.5). Jewre�ste to parak�tw sÔsthma:

ẋ1 = x2,
ẋ2 = θu + δ,

y = x1me θ, δ �gnwste all� stajerè paramètrou.An gnwr�zoume ìti θ ≥ θ0, ìpou θ0 > 0 gnwst  stajer�, na breje�elegkt  ¸ste gia opoiesd pote arqikè sunj ke tou upì èlegqosust mato kai opoiesd pote timè twn paramètrwn, tìso oi meta-blhtè kat�stash ìso kai h e�sodo na e�nai fragmène kai epiplèonh èxodo y na te�nei sto 0 kaj¸ t → ∞.Di�rkeia exètash: 3:00''Ole oi apant sei prèpei na e�nai epark¸ aitiologhmène.Kal  Epituq�a.


